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अऩकिरण िी माऩ  

( Measures of Dispersion ) 

    किसी सभॊि िे प्रतततनधध भान अथाात ्भाध्म , भाध्ध्मिा , फहुरि सभॊि िे विषम भें फहुत ही उऩमोगी जानिायी प्रदान ियते हैं , ऩयन्तु 
इनिे द्िाया प्रदत्त जानिायी अऩने आऩ भें ऩूणा नहीॊ होती   विेेषिय मह प्रतततनधध भान आॉिड़ों िी विचयणेीरता अथिा िेन्रीम भान िे 
दोऩों औय आॊिड़ों िे वितयण िी व्माख्मा नहीॊ ियते   उदाहयणाथा किसी याष्ट्र िी औसत प्रतत व्मध्तत आम ( Average per capita 

income ) याष्ट्र िे आधथाि वििास िे स्तय िी एि भहत्िऩूणा भाऩि है   ऩयन्तु औसत प्रतत व्मध्तत आम देे भें आम वितयण िे स्िरूऩ 
ऩय िोई प्रिाे नहीॊ डारती   औसत प्रतत व्मध्तत आम िे आधाय ऩय मह तनष्ट्िषा तनिारना सम्बि नहीॊ है कि देे भें धनी एिॊ तनधान िगा 
िी आम िो असभानतामें अधधि हैं अथिा िभ   न ही इसिे आधाय ऩय मह ऻात हो सिता है कि देे भें गयीफी येखा ( Poverty Line ) 

िे नीचे जीिनमाऩन ियने िारे व्मध्ततम़ों िी सॊख्मा तमा है , अथिा अत्मधधि उच्च आम अध्जात ियने िारे व्मध्ततम़ों िी सॊख्मा तमा है   
इसे हभ इस प्रिाय बी सभझ सिते हैं कि किसी नहय िी औसत गहयाई 4 पूट है ऐसे भें मदद िेिर इस औसत िे आधाय ऩय सोचें तो 5 
पूट िा िोई बी भनुष्ट्म बफना डूफे नहय ऩाय िय जामेगा रेकिन नहय िहीॊ अधधि गहयी तो िहीॊ िभ गहयी बी हो सिती है ऐसे भें िेिर 
औसत िे आधाय ऩय भनुष्ट्म डूफ सिता है| अन्म ेब्द़ों भें किसी सभॊि अथिा ऑिड़ों िे किसी सभूह िे विषम भें सम्ऩूणा ऩरयपे्रऺम िे 
लरमे मह आिश्मि है कि ऑिड़ों िे प्रतततनधध भान िे अततरयतत हभें ऑिड़ों िी विचयण ेीरता ( Variability ) अथिा प्रतततनधध भान िे 
दोऩों ओय ऑिड़ों िे वितयण िा बी ऻान होना चादहए   

अऩकिरण िी अवधारणा ( CONCEPT OF DISPERSION ) 

   िेिर भाध्म िो ऻात ियिे हभ सभॊिभारा िे फाये भें सही एिॊ ऩूणा जानिायी प्राप्त नहीॊ िय सिते है   भाध्म िे साथ - साथ 
आिवृत्त - वितयण ( frequency distribution ) िे आिाय िा ऻान बी सच्चे ऩरयणाभ ऩय ऩहुॊचने िे लरए आिश्मि है   अथाात ्मह जानना 
आिश्मि है कि ऩदभारा िा प्रत्मेि ऩद भाध्म से कितनी दयूी ऩय है मा कितना फडा मा ोोटा है   इस विचरन िी दयूी ऩय पैराफ , 

बफखयाि मा विस्ताय िो ही अऩकियण ( Dispersion ) िहते हैं   अऩकियण िा अथा ( Meaning of Dispersion ) अऩकियण िा प्रमोग 
दो अथों भें किमा जाता है :  

( अ ) प्रथभ अथा भें , अऩकियण से तात्ऩमा ऩद शे्रणी िे सीभान्त ऩद़ों िे विस्ताय मा सीभा - विस्ताय से है   दसूये ेब्द़ों अऩकियण उन 
सीभाओॊ िे अन्तय िो प्रिट ियता है ध्जसिे अन्तगात शे्रणी िे ऩद ऩामे जाते हैं    

( फ ) दसूये अथों भें , अऩकियण से तात्ऩमा ऩदभारा िे भाध्म से लरमे गमे विचरऩों िा भाध्म ( Average of the deviations from an 

average of the series ) है   अन्म ेब्द़ों भें , अऩकियण हभें मह फताता है कि शे्रणी िी िेन्रीम प्रिवृत्त िे एि तनध्श्चत भाऩ से विलबन्न 
भूल्म़ों िी औसत दयूी तमा है   इस सम्फन्ध भें मह ध्मान देने मोग्म फात है कि अऩकियण िे इन दोऩों अथों भें ऩामी जानी िारी लबन्नता 
ऩय ही अऩकियण िे भाऩ िी विलबन्न यीततमाॊ तनबाय हैं   अऩकियण िा भाऩ ऩहरे अथा भें सीभाओॊ िी यीतत ( Method of Limits ) द्िाया 
औय दसूये अथा भें विचरऩों िे भाध्म ( Average of Deviations ) द्िाया तनिारा जाता है   

 अऩकियण िी ऩरयबाषा ( Definition of Dispersion ) 

 1. डॉ . बॉउऱे िे अनुसार , " अऩकियण ऩद़ों िे विचरन िा भाऩ है   "  
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2. िॉनर िे शब्दों में , " ध्जस सीभा ति व्मध्ततगत ऩद़ों भें लबन्नता होती है उस भाऩ िो अऩकियण िहते हैं    

3. बु्रक्स एवं डडि िे शब्दों में , ― अऩकियण अथिा प्रसाय एि िेन्रीम भूल्म िे इधय - उधय चर - भूल्म़ों िे विचयण अथिा बफखयाि िी 
सीभा है   " 3 

 4. स्ऩीगऱ िे अनुसार , ― िह सीभा जहाॊ ति सॊख्मा सम्फन्धी सभॊि किसी भाध्म भलू्म िे आस - ऩास पैरने िी प्रिवृत्त यखते हैं , उन 
सभॊि़ों िा विचयण मा अऩकियण िहराती है   ' '  अऩकियण िी भाऩ ( Measure of Dispersion ) िाफ्िा िे अनुसाय , " किसी शे्रणी भें 
किसी भाध्म िे तनिट सॊख्माओॊ िे ढेय िे बफखयाि िा भाऩ विचयण मा अऩकियण िा भाऩ िहराता है   " औऩचारयि रूऩ भें 
विचयणेीरता िो इस प्रिाय ऩरयबावषत किमा जाता है िेन्रीम भान से आॊिड़ों िी औसत दयूी अथिा भान ( प्रतततनधध भान ) िे दोऩों ओय 
आॊिड़ों िे वितयण िो विचयणेीरता अथिा अऩकियण िहते हैं   

 

ववचरणशीऱता िी माऩ िे उद्देश्य 

1. आॊिड़ों भें विचयणेीरता िी भाऩ िे द्िाया िेन्रीम भाऩों िी विश्िसनीमता ( Reliability ) िी ऩुध्ष्ट्ट होती है   मदद किसी सभॊि सभूह 
भें विचयणेीरता अत्मधधि है तो ऐसी ध्स्थतत भें सम्फध्न्धत औसत आॊिड़ों िा प्रतततनधधत्ि सन्तोषजनि रूऩ भें नहीॊ ियते   इसिे 
विऩयीत मदद किसी सभॊि सभूह भें िभ विचयणेीरता है तो सम्फध्न्धत औसत आॊिड़ों िा प्रतततनधधत्ि सन्तोषजनि रूऩ भें ियते हैं   
किसी सभॊि सभूह भें विचयणेीरता ध्जतनी ही िभ होगी , औसत अथिा प्रतततनधध भान उतना ही अधधि विश्िसनीम होगा   

 2. विचयणेीरता िी भाऩ आॊिड़ों िे सभहू भें विचयणेीरता तनमॊबित ियने भें सहामि होती है   जैसे किसी पैतरी िे उत्ऩादन भें उत्ऩाद 
िे गुण ( Product Quality ) भें अत्मधधि विचयणेीरता िी ध्स्थतत भें पैतरी उत्ऩाद िे गुण िो तनमध्न्ित ियने िे लरमे प्रबािी िदभ 
उठा सिती है    

3. विचयणेीरता िी भाऩ िे द्िाया दो सभॊि शे्रणणम़ों िा तुरनात्भि अध्ममन सम्बि होता है   विचयणेीरता िो भाऩ किसी सभॊि शे्रणी 
िे स्िरूऩ एिॊ सॊयचना िे विषम भें ( भाध्म िी तुरना भें ) अधधि विश्िसनीम जानिायी देती है   

 विचयणेीरता िी भाऩ िे िाॊोनीम तत्ि ( Desirable Features of a Good Measure of Dispersion ) विचयणेीरता अथिा 
अऩकियण िे एि आदेा भाऩि भें तनम्न तत्त्ि़ों िा सभािेे होना चादहमे 

 1. भाऩि िो स्ऩष्ट्ट रूऩ से ऩरयबावषत होना चादहमे    

2. सभझने भें सयर होना चादहमे    

3. गणना ियने भें आसान होना चादहमे    

4. भाऩि िो सभॊि िे सबी भूल्म़ों ऩय आधारयत होना चादहए    

5. भाऩि िो साभान्म गणणतीम किमाओॊ िे लरमे उऩमुतत होना चादहए   
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6. इसे न्मादेा ऩरयितान िे द्िाया अत्मधधि प्रबावित नहीॊ होना चादहमे   

ववचरणशीऱता अथवा अऩकिरण िे माऩन िी रीततया ं( METHODS OF MEASURING DISPERSION ) 

 मह ऩूिा ही फतामा जा चुिा है कि अऩकियण िा प्रमोग दो अथों भें होता है   इन्हीॊ अथों िे आधाय ऩय अऩकियण ऻात ियने िी दो प्रभुख 
गणणतीम यीततमाॊ हैं   गणणतीम यीततम़ों िे अततरयतत बफन्द ुयेखाओॊ द्िाया बी अऩकियण िो प्रदलेात किमा जा सिता है   अत् अऩकियण 
ऻात ियने िी यीततमाॊ तनम्नलरणखत हैं  

( 1 ) सीभा यीतत ( Method of Limits ) : 

  ( ि ) विस्ताय ( Range ) , 

  ( ख ) अन्तय - चतुथाि ( Inter - Quartile Range ) , 

  ( ग ) ेतभि विस्ताय ( Percentile Range )    

( 2 ) विचरन भध्मि यीतत ( Method of Averaging Deviations ) :  

  ( ि ) चतुथाि विचरन मा अधा - अन्तय चतुथाि विस्ताय ( Quartile Deviation or Semi Inter - quartile Range ) ,  

  ( ख ) भाध्म विचरन ( Mean Deviation ) , 

   ( ग ) प्रभाऩ विचरन ( Standard Deviation )   

 ( 3 ) बफन्दयेुखीम यीतत ( Graphic Method ) :  

    रॉयेंज िि ( Lorenze Curve ) 

विचयणेीरता िे इन भाऩ़ों िो द्वितीम शे्रणी िे भाध्म ( Averages of Second order ) िी सॊऻा दी जाती है   इसिा िायण मह है कि 
विचयणेीरता ऻात ियने िे लरमे हभ सिाप्रथभ आॊिड़ों िे िेन्रीम भान ( ध्जन्हें प्रथभ शे्रणी िे भाध्म ( Averages of first order ) िहा 
जाता है ) से विचरन ( deviations ) ऻात ियते हैं , तत्ऩश्चात ्इन विचरन िे भाध्म आॊिड़ों िी विचयणेीरता िो प्रदलेात ियते हैं  

ववस्तार-Range 

 विस्ताय ( THE RANGE ) किसी सभॊि शे्रणी भें सफसे फड ेभूल्म औय सफसे ोोटे भूल्म िे अन्तय िो उसिा विस्ताय िहते हैं   मदद मह 
अन्तय िभ है तो शे्रणी तनमलभत औय अधधि है तो शे्रणी अतनमलभत भानी जामेगी   मह अऩकियण ऻात ियने िी सफसे सयर यीतत है   
इसिा िायण मह है कि इसिी गणन किमा फहुत ही आसान है   गणना किमा ( i ) सफसे ऩहरे ऩदभारा िे न्मूनतभ एिॊ अधधितभ भूल्म 
ऻात किमे जाते हैं   खध्डडत एिॊ अविध्च्ोन्न शे्रणी भें दी गमी आिवृत्तम़ों िो ध्मान भें नहीॊ यखा जाता है   अविध्च्ोन्न शे्रणी भें प्रथभ िगा 
िी तनम्न सीभा ही न्मूनतभ भूल्म होता है औय अधधितभ मा अध्न्तभ िगा िी उच्च सीभा अधधितभ भूल्म होता है    
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( ii ) तनम्न सिू िा प्रमोग किमा जाता है : R = L - S , महाॊ , R = represents Range ( विस्ताय ) L= represents maximum value 

( अधधितभ भलू्म ) S = represents minimum value ( न्मूनतभ भूल्म ) विस्ताय िा गुणाॊि ( COEFFICIENT OF RANGE ) 

विस्ताय तनयऩेऺ भाऩ है ध्जसिी सहामता से शे्रणणम़ों भें ठीि प्रिाय से तुरना नहीॊ हो सिती   इनिो तुरना मोग्म फनाने िे लरए साऩेऺ 
रूऩ भें फदरना ऩडगेा   इस िामा िे लरए विस्ताय िा गुणाॊि तनिारा जामेगा   

माध्य ववचऱन ( Mean Deviation ) 

 विचयणेीरता िी अफ ति चधचात भाऩ़ों — ऩरयसय िा प्रभुख दोष मह था कि सभॊि िे िेिर दो भूल्म़ों ऩय ही आधारयत थे   
मह सभॊि िे अन्म भूल्म़ों िी उऩेऺा ियते हैं   विचयणेीरता िी आदेा भाऩ सभॊि िे सबी भूल्म़ों ऩय आधारयत होनी चादहमे 
  इस प्रिाय िी एि भाऩ है भाध्म विचरन ( Mean Deviation )   जैसा कि नाभ से ही स्ऩष्ट्ट है   ‘ भाध्म विचरन ' , 

विचरऩों ( deviations ) िे औसत िो व्मतत ियता है— इन विचरऩों िी गणना सभॊि िे किसी िेन्रीम भान ( भाध्म , 

भाध्ध्मिा अथिा फहुरि ) से िी जाती है   साभान्म तौय ऩय भाध्म विचरन िी गणना िे लरमे प्रमुतत विचरऩों िी गणना 
हभ सभॊि़ों िे भाध्म ( Mean ) से ही ियते हैं — इसिा िायण मह है कि अधधिाॊेतमा भाध्ध्मिा आॊिड़ों िे प्रतततनधध भान 
िो व्मतत नहीॊ ियती तथा फहुधा मह बी देखने भें आता है कि आॊिड़ों िे फहुरि ( Mode ) िा अध्स्तत्ि ही नहीॊ होता , अथिा 
आॊिड़ों भें एि से अधधि फहुरि भान उऩध्स्थत होते हैं   
 

भाध्म विचरन िी गणना िी प्रकिमा भें इस प्रिाय सिाप्रथभ हभ सभॊि िे भूल्म़ों िा भाध्म से विचरन ऻात ियत ेहैं — 

अथाात ्प्रत्मेि सभि भूल्म भें से भाध्म िे भान िो घटाते हैं   तत्ऩश्चात ्विचरऩों िे धचन्ह़ों ( Signs ) िी उऩेऺा ियते हुए 
हभ विचरऩों िो औसत ऻात ियते हैं   विचरऩों िे फीजगणणतीम धचन्ह़ों ( Algebraic signs ) िी उऩेऺा ियने िा िायण मह 
है कि भाध्म से विचरऩों िा मोग सदैि ेनू्म िे फयाफय होता है तम़ोंकि विचरऩों िे मोग िी प्रकिमा भें धनात्भि तथा 
ऋणात्भि विचरन एि दसूये िो ऩूणातमा तनयस्त िय देते हैं   मदद चययाले िे भूल्म़ों िो ' X ' िे द्िाया व्मतत किमा जाम तो 
चययाले िे भूल्म़ों िा भाध्म = X - x से विचरन अफ हभ विचरऩों िे फीजगणणतीम धचन्ह़ों िी उऩेऺा ियते हुए , इनिे तनयऩेऺ 
भाऩों ( Absolute values ) अथिा ऩरयभाण़ों िो ऻात ियते हैं   विचरऩों िे तनयऩेऺ भाऩों िो दो खडी रिीय़ों ॥ ' िे फीच 
यखिय व्मतत किमा जाता है , अथाात ्विचरऩों िे तनयऩेऺ भान = | X - XI  

 |X - X | किसी याले िे ऩरयभाण अथिा तनयऩेऺ भान रो व्मतत ियता है , तथा इसे हभ इस प्रिाय ऩढ़ते हैं Mod . of ( X - X )    
भाध्म विचरन  विचरऩों िा मोग/ विचरऩों िी सॊख्मा 
                | X – X/ N जहाॉ IX - X | तनयऩेऺ विचरऩों िे मोग तथा ' N ' आॊिड़ों िी सॊख्मा िो प्रदलेात ियता है   
मदद विचरऩों िो dx ' िे द्िाया प्रदलेात किमा जाम अथाात ्मदद dx =  ( X - X ) तो 
  MD =  | dX| / N 

  जहाॉ MD = भाध्म विचरन    

 


